KEDVENC FELADATAIM

1. Mi a sorozat kovetkezs eleme?

oML &3 MD

b.) 1000, 22, 20, 13, 12, 11, ...
c.) 31,41, 59, 26, 53, 58, ...

2. Tegyiik fel, hogy sci-fi filmrendezs vagy. A forgatokonyvben szerepel egy mindent elpusztité agyugo-
ly6, amely barmin keresztiiltor és sebességvaltozas nélkiil halad tovabb; valamint egy lerombolhatatlan
varfal, amit semmi sem tud attorni. A film csiicspontjan a mindent elpusztité agyugolyoval meglovik a
lerombolhatatlan varfalat. Ezt hogyan rendeznéd meg?

3. Andras és Béla sakkoznak. Az abran a jatszma ak-
tualis allasa lathato. Mi volt az utolsé lépés? Tudnak
egyaltalan sakkozni?

4. Ezt a feladatot nem matematikai szépsége, hanem valds életbeni szerepe miatt szeretem:

Zsakmanyat szeretné igazsagosan elosztani n rablé. A probléma az, hogy egyrészt ehhez nincs megfelels
mérdémiszeriik (pl. mérleg aranypor esetén), méasrészt az “érték” szubjektiv dolog. Hogyan lehetséges
az elosztas gy, hogy minden rablé azt higgye, hogy 6 a zsdkmany legalabb 1/n-ed részét megkapta?
(Feltessziik, hogy a zsakmany tetszélegesen oszthato, és hogy a rablok véleménye egy konkrét zsakmany-
hanyadrol az osztozkodas végéig nem valtozik.)

5. A Zsadkbamacska TV-s vetélked§ nyertese 3 ajté koziil valaszthat. A szabalyok szerint egyik ajto
mogott autd varja, a masik ketté mogott vigaszdij. A jatékos valaszt egy ajtot. Ekkor a miisorvezets a
papirjaba néz, és kinyit egy masik ajtot, amely vigaszdijat rejtett; tovabba felkinalja a jatékosnak, hogy
most utoljara még megvaltoztathatja dontését. Erdemes-e valtoztatnia?

6. Egy kis szdmtech:
Mi a hiba az alabbi C programban?
void main()
{
int a,b,c,*p,*q;
p=&a;
q=&b;
*p=6;
*q=3;
C=¥p/*q;

}

7. Eqy kis fizika:
Egy vizszintesen rogzitett lemezbe hegyesszogi haromszoget meghatarozo 3 lyukat farunk. Mindharom
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lyukon atfiiziink 1-1 madzagot, melyeket a lemez folott egy kozos pontba Osszekotiink. A lemez alatti
madzagvégekre pedig 1-1 egyenls tomegi testet kotiink. Milyen nevezetes matematikai allitas kévetkezik
az egyensilyi helyzet vizsgalatabol?

8. Igazoljuk, hogy a, b, c € R esetén

a,b,c>0=> a2 +b2—ab+ Vb2 + 2 —be > /a2 + 2+ ac

9. Hozzuk zart alakra geometriai bizonyitassal az 13 4 23 + - - + n3 Osszeget!

10. a.) Adott egy szakasz és egy vele parhuzamos, 6t nem tartalmazé egyenes. Harmadoljuk meg csak
vonalz6 hasznélataval a szakaszt!

b.) Adott egy egyenes és egy ra nem illeszkedd pont. Allitsunk a pontbél merdlegest az egyenesre minél
kevesebb korzézéssel!

11. C gondolt 2 szamra. Egyiket megsugja A-nak, a masikat megstgja B-nek. Ezutan mindkett&jiiknek
elmondja, hogy mindkét szam 1 és 100 kozotti egész, valamint egyik kétszerese a masiknak. Ezutan a
kovetkez6 parbeszéd zajlik le A és B kozott:

A: — Nem tudom a szamodat.

B: — Nem tudom a szamodat.

A: — Nem tudom a szamodat.

B: — Tudom mar, a te szamod a(z) ...
Mit mondott B? Tudjuk-e, hogy mi az § szdma?

12. Délben a kor alaka vérosfal 12 6re napi ellenérzé atjara indul. Mindenki sajat Grhelyérsl indul az
oramutatd jarasaval megegyezG vagy ellentétes irdnyba, és akkora alland6 sebességgel halad, hogy 1
ora alatt tenne meg egy kort. Azonban ha két &r talalkozik, akkor (“abban a pillanatban”) mindketten
megfordulnak, és véltozatlan sebességgel haladnak tovabb. Igazoljuk, hogy éjfélkor minden &6r ugyanott
lesz, ahonnan délben indult!

13. Elérkeztiink kedvenc feladatomhoz:

a.) Egy faluban 100 hazaspar él. A férfiak okosak, tovabba a feleségiikon kiviili 6sszes nérél tudjak, hogy
hiitlenek-e vagy sem. A faluban tilos beszélni a n6krél és a hitlenségrél. Azonban ha egy férj rajon arra,
hogy felesége megcsalta, akkor a kévetkez6 hajnali 6 6rakor a folydba dobja 6t a tobbi 99 férfi szeme
lattara. Az eddigi tényeket a falu lakéi is tudjak. Egy napon vandor érkezik, és mindenki tudomaésara
hozza, hogy van htitlen né a faluban. A vandor érkezése utani elsé 99 hajnalon nem torténik semmi
rendkiviili, azonban a 100. hajnalon minden férfi beledobja a feleségét a folyoba. Hogyan deriilt fény az
asszonyok htitlenségére?

b.) Mi a vandor szerepe? Hiszen minden férfi minden nap 1at 99 hiitlen asszonyt, igy a vandor kijelentése
a férfiak szdméara semmitmondo.

14. Tiz gonosz kaloz osztozkodik a zsdkmanyolt 100 talléron. Van kozottiik egy mindannyiuk altal
ismert kegyetlenségi sorrend. Az ismert Kal6z Torvénykonyv alapjan osztozkodnak. Eszerint elGszor a
legkegyetlenebb tesz javaslatot a zsdkméany (melynek oszthatatlan egysége 1 tallér) szétosztésara. Ezutan
szavaznak (a javaslattevs is), és ha legalabb 50%-uk elfogadja az ajanlatot, akkor az alapjan osztjak szét
a pénzt; ha nem, akkor megdlik a javaslattevét, és a mésodik legkegyetlenebb lesz a javaslattevs, az
életben maradtak ismét szavaznak, és igy tovabb. A kalézok “fontossagi sorrendje” (melyrdl tudjak, hogy
mindannyiuk ez alapjan dont):

o tilélés

e minél tObb pénz szerzése

e minél tébb hulla.

Mi fog torténni?

15. Igazoljuk, hogy minden = > 2 szamra II(x) > |Inz], ahol II(x) az z-nél nemnagyobb primek szdma,
|a] pedig az a szam (als6) egészrésze.

16. Egy sikon &ltalanos helyzetd egyenes utak (azaz semelyik 2 nem parhuzamos, és minden metszés-
pontban 2 1t taldlkozik) mentén egy-egy aut6 halad kozos dllando sebességgel. Igazoljuk, hogy ha van két
auté, amelyek minden mas autéval taldlkoznak a megfelel§ ttkeresztez6désekben, akkor barmely auto
barmely mésikkal is talalkozik.



